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Pari vanhaa ylioppilastehtavaa

Lehtori K.

Vanhoista ylioppilastehtédvikokoelmista 16ytyy helmi.

Vuonna 1910 kysyttiin syksyn kokeessa yht&loryhméa
r—ay+ a’z = a’
x—by+b2z =b3
m—cy+02z =c.

Suurin osa kokelaista lienee ryhtynyt eliminoimaan

tuntemattomia, ja ratkeaahan tehtédvé niinkin. Sen laa-

tija on kuitenkin ollut muissa aatoksissa. Yhtaloryhma

voidaan nimittain kirjoittaa muotoon

a®—za?+ya—2=0

b — 22 +yb—2 =0

-z +yc—x =0,

mistéd ndkyy, ettd luvut a, b, ¢ ovat polynomin
p(t) = 3 — 2> +yt —x (1)

kolme nollakohtaa. Téassé polynomissa muuttujan kor-
keimman potenssin kerroin on 1, joten sen tuloesitys
on

p(t) = (t—a)(t = b)(t - c). (2)

Polynomi (2) on aukikerrottuna
p(t) =t — (a + b+ )t* + (ab+ be + ca)t — abe. (3)

Vertailemalla kertoimia esitystavoissa (1) ja (3) nédh-
déan, etta

= abc

=ab+bc+ca

a+b+ec
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Sensoreilla ja tehtédvian laatijalla lienee ollut aluksi
hauskaa kokelaiden monimutkaisia ratkaisuja katselles-
saan, mutta lopulta hymy on varmaan hyytynyt, silla
kaikki monenkin sivun mittaiset ratkaisut on taytynyt
kayda yksityiskohtaisesti lapi, jotta arvostelussa toteu-
tuisi oikeudenmukaisuus.

Hauskalta néyttavida yhtaloryhmié oli ollut ylioppilas-
kokeessa jo aikaisemminkin. Vuoden 1903 kevdidn ko-
keessa oli seuraava tehtava:

Ratkaise yhtéloryhmé

ar+by+cz=d
bx +ay+cz=4d
cx+by+az=d,

kun a, b ja c ovat keskendén erisuuret.

Kirjassa [1] tehtdvélle annetaan yksikésitteinen ratkai-
su, ja siind yhteydessé kysytdan, miksi tehtédvassa luvut
a, b ja c edellytetdén keskendén erisuuriksi. Jatdmme
aktiivisen lukijan pohdittavaksi, onko tehtdvin ratkai-
su todellakin néin ongelmaton.
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